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Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa pe scoala, Bucuresti, 13 februarie 2026
CLASA a V-a - Solutii si barem

Problema 1 Varsta lui Ionel este de 2a ani si varsta mamei sale este de a2 ani. In
momentul in care varsta lui Ionel este de 2b ani, varsta mamei sale este egala cu dublul
varstei acestuia. Aflati cati ani are Ionel.

Marius Burtea, G.M. 9/2025

Solutie: Diferenta de varstd dintre Ionel si mama sa este egald cu a2 — 2a =

(@-1042) — (204 a) =9-a — 18 ottt 6p
Cand varsta mamei este egala cu dublul varstei fiului, diferenta de varsta va fi egala cu
varsta lui Tonel . ... 4,5p
Obtinem 9-a — 18 = 20 4 b, deci (20 + b) se Imparte exact la 9...................... 6p
Rezulta b =7 si a = 5, asadar Ionel are 25 de ani ............ .. ... .. .. .. .. 6p

Observatie 1. Pentru gasirea raspunsului corect si verificarea faptului ca acesta re-
specta conditiile problemei se acorda ultimele sase puncte din barem.

Observatie 2. Aflarea valorilor corecte pentru b si a prin analiza tuturor cazurilor
posibile este acceptata si se va puncta corespunzator.

Problema 2 Fie numéarul N = 72026 - 21472 147777 . 27416,
a) Aratati ca N este patrat perfect.

b) Aratati ca N se poate scrie atat ca suma de 2 cuburi perfecte, cat si ca suma de 3
patrate perfecte.

Bogdan Georgescu

Solutie:
a) 21972 147777 ; Q76 AT U2 QAT QT 3346 _ 2026 .5 4,5p
Deci N = 72026 . 4 = (71003, 2)2 . 6p
b) N = 7%0%.28 = (7675)3 . (27 4+ 1) = (757 - 3)3 + (77)3 . ... 6p
Pe de altd parte, N = (71913 - 2)2 + 02 + 0% ... 6p

Observatie: Se va puncta corespunzator orice alta scriere a numarului N ca suma de
2 cuburi perfecte sau de 3 patrate perfecte (de exemplu N = (7'012.12)2 4 (71012 4)2 +
(71012 . 6)2,



Problema 3 Se considera o tabla cu 2 linii si 1013 coloane.

a) Aratati ca putem pune numerele 1,2, ...,2026 in cele 2026 patratele ale tablei astfel
incat sumele numerelor de pe fiecare coloana sa fie egale.

b) Putem pune cele 2026 numere in cele 2026 patratele astfel incat sumele numerelor
aflate pe fiecare linie sa fie egale?

Traian Preda

Solutie

a) Asezam numerele de la 1 la 1013, in ordine crescatoare, pe prima linie si numerele
de la 1014 la 2026, in ordine descrescatoare, pe cea de-a doua linie. Astfel, suma
numerelor pe fiecare coloana va fi egala cu 2027 ........... ... ... . L 10p

b) Presupunem ca se poate. Atunci suma numerelor de pe prima linie ar fi egala
cu suma numerelor de pe a doua linie, de unde rezulta ca suma tuturor celor
2026 numere ar fi egala cu suma celor doua sume, deci cu un numar par. Cum

2026 - 2027 o .
1+2+3+ ... 42026 = — 5 = 1013 - 2027, numar impar, obtinem o
contradictie!
In consecinta, nu exista nicio asezare a celor 2026 numere care sa respecte conditiile
T .« o 12, 5p
Problema 4

a) Determinati numerele abc astfel incat ab si éa@ — 1 sa fie patrate perfecte.
b) Determinati numerele abed cu proprietatea ca abed = 8 - ab’ + o .
Cristian Olteanu

Solutie:

a) Patratele perfecte de doua cifre sunt 16,25,36,49,64 si 81. Cautam patrate perfecte

de forma ¢0, cI, 2, 3, c5, c7, de unde obtinem abc = 258 sau 642.............. 10p

De aici obtinem ab < 12 si analizim urmitoarele cazuri:

L.ab = 10 care implica 200 = cd - (cd — 1), fara solutie.

[l.ab = 11 care implica 132 = cd - (cd — 1), de unde cd = 12.

I.ab = 12 care implica 48 = cd - (cd — 1), fara solutie.

Prin urmare, abed = 1112 ... ..o 6,5p

NOTA La punctajul obtinut se adauga cele 10 puncte din oficiu.
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